LISTA NR 13 (Geometria analityczna) POZIOM PODSTAWOWY

1. Znajdz rownanie prostej
a) przechodzacej przez punkty A=(-16)i B =(3,-2),
b) rownoleglej do prostej o rownaniu y = 3X +1 i przechodzgcej przez punkt A = (2,5),
c) prostopadtej do prostej o rownaniu 2x + Yy —5 =0 i przechodzacej przez P = (— 1,2).
2. Znajdz réwnania osi symetrii odcinka AB o koncach A= (—2,~1)i B = (6,3).
3. Dane sg punkty A=(-3,-4),B =(5,0),C =(-12).
a) Znajdz réwnania prostych, w ktorych zawarte sg boki trojkata ABC.
b) Znajdz dlugosci srodkowych trojkata ABC.
c) Wykaz, ze trojkat ABC jest prostokatny.
d) Znajdz wspoétrzedne punktu D tak, by czworokat ABCD byt réwnolegtobokiem. Oblicz jego
obwod.
e) Oblicz pole réwnolegtoboku ABCD.
. Oblicz pole trojkata ABC, jesli A =(2,-4), B =(-1,0),C = (-4,-1).
5. Dane sg punkty P =(0,2),Q =(6,4) i R = (1,9). Znajdz odlegtos¢ srodka podstawy PQ od ramienia QR
w trojkacie PQR.
6. Wierzchotek A réwnolegtoboku ABCD lezy na przecigciu prostych o rownaniach y =2x+4

iy= % x—1, w ktorych zawieraja si¢ boki AB i AD réwnolegtoboku. Wiedzac, ze punkt S = (l% ,2)

jest srodkiem symetrii rownolegloboku ABCD, znajdz wspdirzedne wszystkich jego wierzchotkow.

7. Podstawg rownoramiennego trojkata ABC jest odcinek AB o koncach A = (-2,-4), B = (6,0) . Ramig¢
BC tego trojkata zawiera si¢ w prostej o rownaniu Y = —X + 6 . Znajdz wspotrzedne wierzchotka C
oraz oblicz pole tego trojkata.

8. Trzy wierzchotki kwadratu majg wspotrzedne A =(—4,0),B =(0,-3),D = (-1,4) . Znajdz wspotrzedne
wierzchotka C oraz oblicz pole i obwod tego kwadratu. Napisz rOwnanie okrgegu opisanego na tym
kwadracie.

9. Wyznacz rownanie osi symetrii (o ile istnieje) trapezu o wierzchotkach
A=(7,-1),B=(6,2),C =(2,4),D=(-13).

10. Dane sg punkty K = (— 1,1), L= (0,3). Znajdz wspoétrzedne punktow A i B wiedzac, ze punkty K i L
dzielg odcinek AB na trzy rowne czgsci. Napisz rownanie okregu, ktorego srednicg jest odcinek AB.

11. Dane sg punkty A = (—2,—2) i B = (4,0) bedace kolejnymi wierzchotkami kwadratu ABCD.
Wyznacz algebraicznie (nie graficznie!) wspotrzedne pozostatych wierzchotkow tego kwadratu.

12. Prosta o réwnaniu Y = 2X + 7 przecina parabole o réwnaniu y = —(x + 3)2 +4 w punktach Ai B.

Oblicz dhugos¢ odcinka AB i napisz rownanie okregu, ktérego $rednicg jest odcinek AB .
13. Punkt A= (— 1,5) jest wierzchotkiem trojkata rownoramiennego, ktorego rami¢ ma dhugos¢ 10.

. . . ., . 1.9
Podstawa trojkata zawiera si¢ w prostej o rOwnaniu Y = E X— E .
a) Znajdz wspotrzedne pozostatych wierzchotkow tego trojkata.
b) Oblicz pole tego trojkata.
14. Napisz réwnania stycznych do okregu o rownaniu (x — 3)? + (y — 2)? = 8 i rownoleglych do proste;
oréwnaniuy = x — 1.
15. Znajdz rdwnanie okrggu opisanego na trojkacie o wierzchotkach A=(-5,0),B = (3,-2),C =(-2,3).
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ODPOWIEDZI — lista nr 13
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1. a) y=-2Xx+4 b) y=3x-1 C) y:§X+E

2. yzéx y=-2X+5

1 5 1.5
3.8 y=—x——, =3Xx+5, —_Tx4+=
)y >X75 y y 3%"3

b) 25, 5v2, 542
d) D =(-9,-2), obwod: 85 +4+/10
e) Papcp =40

1 15
4. Py :5-3\/3-\/':?

5. d =242, wskazowka: pamicetaj, ze odleglo$¢ punktu od prostej wyznaczamy prowadzac odpowiedni
odcinek (prostg) prostopadle do danej prostej.

6. A=(-3-2),B=(30),C=(66),D=(04)

7. C= (— 4,10), wskazowka: wysoko$¢ CD tego trdojkata jest jednoczesnie jego srodkowa (trojkat jest
réwnoramienny); wyznacz rOwnanie prostej, w ktorej zawarta jest ta wlasnie wysokos$¢ (y = -2x+2),

=2X—-5
a nast¢pnie z uktadu réwnan {y 6 wyznacz wspotrzedne punktu C.
y=—X+

) 1\2 12 25 . ., o
8. C=(31);P =250b =20, (x + E) + (y — E) = —- mozesz to rozwigzac co najmniej trzema

metodami:
e  Wykorzysta¢ proste rownolegle (duzo pracy)
e Stosujac wzor na $rodek odcinka

o . ) Szybsze metody
o  Wykorzysta¢ réwnos¢ wektorow

9. Najpierw sprawdz, czy trapez jest rownoramienny. O§ symetrii: y =2X—5

2
10. A=(-2,-1), B = (1,5), wskazowka: skorzystaj z wzoru na $rodek odcinka; (x + %) +(y—-2)= 4:5

11. (2,6) i (—4,4) lub (6,—6)i (0, —8) wskazdéwka: wyznacz prostg prostopadta do AB i przechodzacg
przez (np.) B, a nastgpnie wykorzystaj wlasnos¢ wspotrzednych dowolnego punku lezacego na proste;j
i poréwnaj dtugosci odcinkéw AB i BC — tak znajdziesz punkt C.

12. Wyznacz najpierw wspotrzedne A = (—6,—5) i B = (—2,3), |AB| = 4V/5, (x + 4)? + (y + 1)? = 20

13.2) B=(~1-5),C =(7,-1) b) P, = % -44/5.4/5 = 40

4. y=x—-3iy=x-5 15.(x+1D*+(y+1?>=10
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